Lycée El Amel Fouchana Devoir de contrdle n°01

Prof: B, Zouhaier 4 éme SC Novembre 2019 Durée :2heures

Exercice n°1(3 points) :

(0,u,V) désigne un repére orthonormé du plan complexe A, B et C d’affixes respectives 1,iet —1i ,
cocher la réponse exacte, aucune justification n’est demandée

1. L’ensemble des points M d’affixes Z tels que |§| =1lest:

a) la droite (OA) ; b) la droite (AB) ; c) le cercle de diametre [BC]
. L’ensemble des points M d’affixes Z tels que (z — i)(Z + i) = 4 est le cercle:
a) de centre Aetderayon2; b) de centre B et de rayon 2; c) de diamétre [BC]

. L’ensemble des points M d’affixes Z telsque Z —iZ — 1+ i = 0 est :
a) ladroite (AB) ; b)la droite (AC) ;  c)ladroite (BC)

Exercice n°2(4points) :

1. a)Linariser cos3x

b)Déduire que 4cos3x — 3cosx — cos3x = 0 pour tout réel x

. Soit g la fonction définie sur IR par g(x) = 4x3 — 3x —%

a)Montrer que g est strictement décroissante sur [— % %]

b)En déduire que I’équation 4x3 — 3x — % = 0 admet une solution a unique dans ]—%%[

5
. a)Montrer que & = cos?”

b)En déduire une valeur approchée de a par défaut a 10~2 prés

Exercice n°3(7points) :

Le plan complexe est muni d’un repére orthonormé (o, U, V), A et B les deux points d’affixes
respectivesa = 1+ ivV3eth =1 —+3+i(1++3) et (T) le cercle de centre O et de rayon 2

. a)Vérifier Ae (")
b)Construire (INet A
. a)Vérifier que b?Ta =i
b)Déduire que la droite (AB ) est la tangente a (T') au point A et que AB = 2

c)Construire alors le point B
. a)Ecrire les nombres complexes (1 + i) et a sous forme exponentielle

b)En déduire la forme exponentielle de b et la valeur exacte de tan (Z—Z)




11/ Soit 6 € ]0,%[ et A’ et B’ deux point d’affixes respectives a’ = ae'?? et b’ = be'??

1. a)Montrer que (@ 55’) =20 + 2km; kel
b)Déduire que I’aire du triangle OBB’ est A = 4sin (20)
. On désigne par J le milieu de [BB’] et I le milieu de [AA’]
a)Veérifier que (1 + e'2%) = 2cosfe® et (1 — e'29) = —2isinfe’?
aff(17)
aff(A47)
c)En déduire que la droite (A]) est la mediane issue de A dans le triangle ABB’

Exercice n°4(6points) :

b)Montrer que est réel

( 3x+Vx2—1 six<-1
x%2—x-2

A/ Soit la fonction f définie sur R par : f(x) = J i1 si—1<x<0
L 1-cos (TVx)

X

six>0
1. a) Calculerxl_i)r_noo f(x)
b) Montrer que, pour tout x > 0, 0 < f(x) S%
c) En déduire xlirpmf(x)
. @)Montrer que f est continue en (—1)
M = ”72 En déduire que f est discontinue en 0

c)Montrer que f est continue sur |—oo, 0[
B/ Soit la fonction g définie et continue sur R \ {1} dont le tableau de variation est le suivant

b)Montrer que lim
x—0+

X 0 1 + oo
g(x) 400 -1

/

0

1. Déterminer g(]—oo,0]); g(]—o0, 1) et g(IR\{1})
2. Calculer xli_)r{l_fog(x) et xl_i)r;noogof(x)

3. Montrer que fog est continue sur |1, +oo[




